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* Le sujet comporte 3 exercices qui peuvent étre faits dans n'importe quel ordre,

* Les réponses doivent étre justifiées soigneusement et les calculs sufisamment détaillés.

* Lusage de tout appareil électronique (calculatrice,
Durée : | heure,

Baréme : 20 points (eépartition indicative).

teléphone, smartwatch, etc) est interdit.
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Exercice 1 (5 pis).

: Questions de cours. Soit F un K-espace vectoriel de
morphisme de F.

dimension finie et soit f un endo-

1. Donner la définition des lermes suivants -

a. valeur propre de f.

b. polynéme camcéristique de o
C. sous-espice Propre de f associé a4 une valeur propre A,
2. Donner une condition nécessaire et suffisante pour qQue [ soit diagonalisable.

ice 2 (8 pts). Soit f € £ (®’) I'endomorphisme dont |a matrice dans

4 2 -7
A=|1 3 -5].
2 2 =5

1. Calculer le polynome caractéristique et le spectie de A.
2. En déduire que A est diagonalisable.
3. Déterminer une base de chaque SOUS-espace propre de A,

4. En déduire des matrices D et P telles que A=ppp-!

la base Canonique esy

1. Calculer_le l“"?ﬁ'“f}_m* taracteristique de B et montrer que le spectre de B est formé d’
propre simple et d'une Valeur propre double.

2. Déterminer une base dg chaque sous-e
3. La matrice B est-elle ‘“igon alisable 7
4. Trigonaliser la matrice g

une valeur

space propre de B.



