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1l sera tenu compte de la qualité de la rédaction et de la précision des justifications.

Le supet comporte 4 exercices. Lordre dans lequel cenx-ci sont traités nest pas impose.
UIn baréme est fourni a titre indicatif.
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Exercice 1. (6.5 points|

. . - |
(On consideére la fonction [ définie sur R® par f(x) = x* E[]!i( I]

1

Maontrer que f est prolongeable par continuite en 0.

On désignera a partir de maintenant par f cette fonction prolongée, donc déhnie sur &.
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Question de cours = Si g . | — R est une fonction et a € [, donner la déhnition de « g est dérivable en
a », puis de « g est dérivable sur [ ».

Montrer que la fonction [ précédemment prolongée est dérivable sur R.

La fonction f est-elle de classe ‘¢ sur R?

Exercice 2. 16,5 points|
Soit [ :10,1] — B une fonction dérivable telle que f{0) = f(1)=0et f'(0) = 0.

(x)
On définit la fonction g par glx) = %—v pour x €]0, 1]. Justifier que g peut étre prolongée en une
tonction contnue sur [0, 1],

Question de cours : Rappeler 'énoncé du théoréme de Rolle, pour une fonction b sur un intervalle
la, b).

. Montrer gu'il existe c €J0, 1] tel que g'(c) = 0.
- Calculer I'expression de g'(c) en fonction de f(c) et f'(c). En déduire, en utilisant la question prece-

dente, gue la tangente a la courbe de [ en l'abscisse ¢ passe par l'origine du repere.

Exercice 3. |3 points |
Pour tout u € N, calouler I'expression de la dérivée n-émede f:x— (x' + 2x - T1e".



Exercice 4. 4 prants
|. Déserminet un éguivalent simple de (u,,) défirne par :

Inin+1)=Inin)
sm=l=-wn-1

u-ﬂ
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