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ANALYSE DANS R”
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« Copsignes &

Luree . &) mn

* Los documents ot los supports Sectronignes sont imterdits,
# L'épreuve exl composde d'exercios indépendants
e Lo bardmn ost A& titre indieatif

» La qualité de la sédaction ot I rigueur des justificntions seront prises en compte dang la notation

< HSujot de 'éprouve ¢
Exercice 1 Trois normes pour le prix d'une
Solt V) et Ay deux normws sur un eipace vectoriel E. On pose, pour toat = £ E:
Nolz) r= mux{ N (2). N3(x)).
Montrer que N définit une norme sur E.
Exercice 2 Intéricur et adhérence d'une partie de R"
solt AC R",

I. Danner la définition de Vintérieur de A noté A, ainsi que de Uadhéeence de A notée A
Montror gue A Aet que A= A si et seulement si A ost ouvert dons R®

Montrer que A < A et que A = A o ot selement si A est fermé dans 2,

PN R

Soaent les onsembles suwivants dans ®

s Ay =01,
e Ay = [0 1]82,3 U {4}

Détermines 'adhfrence ot Vintérour de chacun dis ensembles Ay et A, en justibant solgneusement

VORI,
Exercice 3 Somme de deux fermdés
SOt

A= {(z,p) & Rizy = 1], ot B := [0} = K,
. deux sous-cnsembles de ®°
1. Monteer gue A et B sont formis,

2. On mppelle lu définition de Vengemble A+ 8

A+tBi={e=a+beRjac A be B}C R,

it 8'agit de Vensemble des #léments de BY qui sont L somme d'un élément de A ot d'un éldément de B,




A Soit [ty ey I suite de R? definie par, pour tout 5 & N

o= (39

iy = Uy *+ Wy,

Maontrer que, pour tout n € BN

aver vy £ A, wa £ H (& délinir explicitement ).
b Montrer que (0, 0) n'appartient pas & A + B
¢ En diduire que A+ B n'est pas fermé.



